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Pratique Supplémentaire 12 (Corrigé)

Cette série fait suite aux chapitres 7.1 du livre Algébre Linéaire et applications de D. Lay,
aussi bien que certains concepts vus au cours.

Remarques : il existe plusieurs méthodes possibles pour résoudre ces exercices. Des fois
le corrigé donne aussi une méthode alternative, méthode que nous verrons plus tard dans
le cours.

Exercice 1

Soit A une matrice symétrique de taille n X n, A, Ay deux valeurs propres de A, et g #*

0 ,72 % 0 des vecteurs propres associés. Sans utiliser le théoréme spectral, montrer que
si A1 # Ao, alors 71 . 72 =0.

Sol.: En effet, si AV =MV et Aty = )\272, alors (en utilisant 1’exercice 2)
/\1?1 . ?2 = A?l . 72 = 71 . A72 = )\271 . 72.

Ainsi, (A — /\2)71 . 72 = 0. On divise par Ay — A2 # 0, et on obtient 71 . 72 =0.
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